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نقـاط) 6) ت1
�� ��

لدينا:

y′′ − 6y′ +8y = 8 (1)

هى: (1) ة التفاضل للمعادلة ة المم المعادلة .1

r2 − 6r +8 = 0 نقطة 0.5

:(1) ة التفاضل المعادلة حلول

∆ = (−6)2 − 4(1)(8) = 36− 32 = 4 > 0 =⇒
√
∆ = 2 =⇒


r1 =

6− 2
2(1)

= 2 نقطة 0.25

r2 =
6+2
2(1)

= 4 نقطة 0.25

نقطة 0.5 y = λ1 (x)e
2x +λ2 (x)e

4x ل: الش على ة التفاضل للمعادلة العامة الحلول تعطى إذن
ث: e2xλ′1ح (x) + e4xλ′2 (x) = 0 نقطة 0.25

2e2xλ′1 (x) + 4e4xλ′2 (x) = 8 نقطة 0.25

2e4xλ′2 (x) = 8 نجد: لطرف طرفا ة الثان المعادلة مع وجمعها −2 الأولى المعادلة طر صرب
نقطة 0.5 λ′2 (x) = 4e−4x أي

نقطة 0.5 λ′1 (x) = −4e−2x أي 4+ e2xλ′1 (x) = 0 نجد: الأولى المعادلة λ′2 (x)ض بتع
إذن:

λ1 (x) =
∫
−4e−2xdx = 2e−2x + c1 نقطة 0.5

λ2 (x) =
∫

4e−4xdx = −e−4x + c2 نقطة 0.5

نجد: y λ2 (x)و λ1 (x)ض بتع

y =
(
2e−2x + c1

)
e2x +

(
−e−4x + c2

)
e4x

=2+ c1e
2x − 1+ c2e

4x

=⇒ y = 1+ c1e
2x + c2e

4x نقطة 0.5
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:y′ (0) = و6 y (0) = 3 حقق الذي (1) ة التفاضل المعادلة حل جاد إ .2y (0) = 3
y′ (0) = 6

⇐⇒

1+ c1 + c2 = 3
2c1 +4c2 = 6

⇐⇒

c1 + c2 = 2
c1 +2c2 = 3

نقطة 0.5 c2 = 1 نجد: لطرف طرفا ة الثان المعادلة من الأولى المعادلة ح ط
نقطة 0.5 c1 = 1 أي c1 +1 = 2 نجد: الأولى المعادلة c2 ض بتع

هو: المطلوب الحل إذن
y = 1+ e2x + e4x نقطة 0.5

نقـاط) 8) ت2
�� ��

:Bو A المصفوفت عدي تعي .1

dimA = 2× 3 نقطة 0.5 dimB = 3× 2 نقطة 0.5

:b23و b21 ،a22 ،a11 ة التال العناصر م ق تعي .2

a11 = 3 نقطة 0.5 a22 = 4 نقطة 0.5 b21 = 1 نقطة 0.5

b23 موجودة غ نقطة 1

:A ·Bو At +B ،A+Bt ،Bt ،At حساب .3

At =

3 6
1 4
2 5

 نقطة 0.5 Bt =
(
0 1 1
2 1 −1

)
نقطة 0.5

A+Bt =
(
3+0 1+1 2+1
6+2 4+1 5− 1

)
=

(
3 2 3
8 5 4

)
نقطة 1

At +B =

3+0 6+2
1+1 4+1
2+1 5− 1

 =
3 8
2 5
3 4

 نقطة 1

A ·B =
(
3 · 0+1 · 1+2 · 1 3 · 2+1 · 1+2 · (−1)
6 · 0+4 · 1+5 · 1 6 · 2+4 · 1+5 · (−1)

)
=

(
3 5
9 11

)
نقطة 1

:A ·B المصفوفة أثر حساب .4
Tr(A ·B) = 3+11 = 14 نقطة 0.5

نقـاط) 6) ت3
�� ��

لدينا:
3x − 2y + z = 2
2x +3y − z = 4
x + y + z = 3

(2)
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: المصفوفا ل الش على (2) ة الخط الجملة ة كتا .1

(2)⇐⇒

3 −2 1
2 3 −1
1 1 1

︸         ︷︷         ︸
A

xy
z

︸︷︷︸
x

=

24
3

︸︷︷︸
B

نقطة 0.5

دا: وح ً ح ل تق (2) ة الخط الجملة أن لنتحقق .2

detA =

∣∣∣∣∣∣∣∣
3 −2 1
2 3 −1
1 1 1

∣∣∣∣∣∣∣∣ = 3
∣∣∣∣∣3 −1
1 1

∣∣∣∣∣+2
∣∣∣∣∣2 −1
1 1

∣∣∣∣∣+1
∣∣∣∣∣2 3
1 1

∣∣∣∣∣ = 17 , 0 نقطة 1

:(2) ة الخط الجملة حل .3

∆ =deta = 17

∆x =

∣∣∣∣∣∣∣∣
2 −2 1
4 3 −1
3 1 1

∣∣∣∣∣∣∣∣ = 2
∣∣∣∣∣3 −1
1 1

∣∣∣∣∣+2
∣∣∣∣∣4 −1
3 1

∣∣∣∣∣+1
∣∣∣∣∣4 3
3 1

∣∣∣∣∣ = 17 نقطة 1

=⇒ x =
∆x

∆
=
17
17

= 1 نقطة 0.5

∆y =

∣∣∣∣∣∣∣∣
3 2 1
2 4 −1
1 3 1

∣∣∣∣∣∣∣∣ = 3
∣∣∣∣∣4 −1
3 1

∣∣∣∣∣− 2 ∣∣∣∣∣2 −1
1 1

∣∣∣∣∣+1
∣∣∣∣∣2 4
1 3

∣∣∣∣∣ = 17 نقطة 1

=⇒ y =
∆y

∆
=
17
17

= 1 نقطة 0.5

∆z =

∣∣∣∣∣∣∣∣
3 −2 2
2 3 4
1 1 3

∣∣∣∣∣∣∣∣ = 3
∣∣∣∣∣3 4
1 3

∣∣∣∣∣+2
∣∣∣∣∣2 4
1 3

∣∣∣∣∣+2
∣∣∣∣∣2 3
1 1

∣∣∣∣∣ = 17 نقطة 1

=⇒ z =
∆z

∆
=
17
17

= 1 نقطة 0.5

xyإذن:
z

 =
11
1
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